Uvod do kombinatoriky a teérie grafov — pisomna skuska
Pondelok 29. juna 2020

e Cas na riesenie pisomky je 120 minnt.
e 7 celkového poctu 60 bodov je potrebné ziskat aspon 30.

e Fotky vasich rieSeni poslite mailom s predmetom UKTG pisomka 3 na obe adresy edita.macajova@gmail. com,
jozef.rajnik@fmph.uniba.sk. Telo mailu mézete nechat prazdne.




. (20 bodov) Na predmet UKTG sa prihlésilo 50 (rozlisitelnych) studentov. Studenti st rozdeleni na 3 krazky: 20
Studentov v 1INF1, 20 studentov v INF2 a 10 studentov v 1BIN. Kazdy z nich dostane presne jednu zo znamok
A, C, FX. Kol'ko je moznosti, ako mozu Studenti dostat znamky ak:

nie st ziadne obmedzenia; (2 body)

nikto nedostane FX; (2 body)
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) nikto nedostane FX a prave 17 studentov dostane A; (3 body)

) 20 $tudentov dostane A, 25 Studentov dostane C a 5 Studentov dostane FX; (3 body)
)
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Fero a Monika maju dostat rovnakia znamku; (3 body)

@

—

aspoii jeden Student dostane FX; (3 body)

g) aspon z jedného krazku musia dostat vSetci Studenti rovnaki znamku. (4 body)

Svoje tvrdenia neformélne zddvodnite.
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Odvolavat sa mézete len na sumy, ktoré maji meno. Pokial chcete pouzit nejakt int znamu sumu, dokazte ju.

. (7 + 8 bodov) Definujte pojmy tah, cesta, suvisly graf, eulerovsky graf, stupen vrchola.
Dokézte, ze graf je eulerovsky prave vtedy, ked je suvisly a ma vSetky vrcholy parneho stupia.

. (9 bodov) Pre kazdé z nasledovnych tvrdeni rozhodnite, ¢i je pravdivé:
a) 47-2" = 0(3"), d) 47-2" = 0o(3"),

b) 47-2" =Q(3"), ¢) 472" ~ 3",
¢) AT 2" = O(3"),

Svoje tvrdenia dokazte. Mozete vyuzivat len definicie. Pokial chcete vyuzit nejaké tvrdenia o asympototickych
odhadoch, dokizte aj tie.

. (7 bodov) Na standardna Sachovnicu (8 x 8 poli¢ok) umiestnime 'ubovolne 20 kralov. Dokazte, Ze vzdy mozno
spomedzi nich vybrat dvoch kralov, ktori sa navzajom ohrozuju.



