UKTG skaska 2. termin

7. 6. 2021

Uloha 1. (20 bodov) Skusky z UKTG sa ztcastnilo 50 (rozliSitelnych) studentov. Kazdy z nich dostane
zo skugky prave jednu zo znamok A, B, C, D, E, FX. Kolko je spdsobov, ako moézu Studenti dostat
znamky, ak:

a) (2 body) nie su ziadne obmedzenia,

b) (3 body) znamku E dostalo prave 7 studentov

¢) (8 body) znamku A dostalo prave 10 studentov, B dostalo 8 studentov a C dostalo 12 studentov;

(¢

)
)
)
d) (3 body) studenti, ktori st priamo vedla seba v abecednom poradi dostali rozne znamky;
) (3 body) aspon jeden Student dostal A;

)

f) (2 body) ak za rozne povazujeme prave tie moznosti, v ktorych sa niektora znamka vyskytla v

inom poc¢te — teda nés zaujima iba kolkokrat sa vyskytla ktord znamka, nezéleZzi nam na tom,
ktori Studenti ju dostali;

g) (4 body) kazda znamku dostal asponi jeden Student.

Vase tvrdenia neformalne zdovodnite.
Uloha 2. (10 bodov) Vyslovte a dokazte princip zapojenia a vypojenia (inklizie a exkluzie).

Uloha 3. (9 bodov) Dokéazte, 7Ze
=~ 1
— = 0(v/n).
; 7z = o)

Uloha 4. (6 + 7 bodov) Definujte pojmy: stvisly graf, stupefi vrchola, regularny graf, bipartitny graf.
Nech G je suvisly bipartitny 4-regularny graf. Dokazte, ze graf G ostane sivisly aj po odstraneni
Tubovolnej hrany (jej koncové vrcholy neodstranujeme).

Uloha 5. (8 bodov) Kolko najviac ¢isel mozno vybrat spomedzi &isel {2,3,...,25} tak, aby kazdé dve
vybrané ¢isla boli nesudelitelné?



