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leohy 1, 2 a 3 odovzdajte na samostatnom papieri (papieroch)

Uloha 1. (14 bodov) Uvazujme slovo aaabbbccc. . .zzz, ktoré obsahuje po tri znaky z kazdého z 26 pismen
anglickej abecedy, pricom vsetky jeho znaky st usporiadané vzostupne. Kolko réznych slov vieme ziskat, ak

a) (2 b) Tubovolne preusporiadame (spermutujeme) jeho pismené;

b) (2 b) preusporiadame (spermutujeme) jeho pismend tak, aby vysledné slovo obsahovolo podslovo
(stvisli podpostupnost) cool;

¢) (2 b) vymenime pozicie dvoch jeho pismen;

d) (2 b) zmazeme niekolko pismen zo zaciatku a niekolko pismen z konca slova (z roznych strdn mézeme
zmazat rézne pocty pismen, niekolko moze znamenat aj 0).

e) (2 b) zmazeme zo slova Tubovolny pocet pismen (aj 0, aj vSetky mozeme zmazat);

f) (4 b) preusporiadame (spermutujeme) jeho pismend tak, aby sa vo vyslednom slove nenachddzalo
podslovo tvorené trojicou totoznych pismen.

V tilohéch d), e) pri mazan{ pismen nemenime poradie nezmazanych pismen a za korektnii moznost poé¢itame
aj prazdne slovo vzniknut zmazanim vSetkych pismen. Pozor, pytame sa na pocet moznych slov, nie na pocet
moznosti ako tieto slovd dostat. Slovo povazujeme za postupnost znakov.

Vase tvrdenia neformdlne dokazte. Vysledok uved'te v ¢o najjednoduchsom tvare (to méze byt aj suma, ak
sa uz nedd zjednodusit).

Uloha 2. (10 bodov) Sformulujte a dokazte frekvenéni formu Dirichletovho principu.

Uloha 3. (7 bodov) Majme mnozinu M = {0,1,...,9}. Nech G je graf, ktorého vrcholy st vietky usporia-
dané dvojice mnoziny M x M. Hranou su spojené prave tie usporiadané dvojice, ktoré sa zhoduju v prave
jednej suradnici. Rozhodnite, ¢ je graf G Eulerovsky. Vase tvrdenie dokazte.

leohy 4, 5 a 6 odovzdajte na samostatnom papieri (papieroch)
Uloha 4. (7 bodov) V zévislosti od prirodzeného ¢isla n vypocitajte sumu:
X wroaras

— (k+1)(k+2)\k/)

Uloha 5. (7 bodov) Rozhodnite, & plati

a) ntl = @(nn), b) 271 —16 = @(271)’ C) 20t —16 ~ 2™

Vase tvrdenia dokézte, pricom vychadzajte len z definicii. NemozZete sa bez dokazu odvolaf na tvrdenia o
asymptotickych odhadoch.

Uloha 6. (5 bodov) Definujte pojmy: stvisly graf, komponent stvislosti, sled, tah, Eulerovsky tah.



