4. sada domacich uloh
Termin odovzdania: piatok 3. 1. 2025, 23:59

Ulohu odovzdajte ako jeden PDF siibor s vynimkou programu z bonusu, ktory odovzdajte
samostatne.

Uloha 1. (1,5 bodu) Dokéite, 7e relacia
R= {(a,b) VAR VAT T VA % :2’f}

je relaciou ekvivalencie a popiste rozklad, ktory indukuje.

Uloha 2. (1,5 bodu) Na intervale (1;00) definujeme reliciu C taki, 7e z C y < (5z < y V& = y) pre
vietky x,y € RT. Rozhodnite, ¢i ide o reldciu usporiadania na R*. Ak 4no, tak urcte vietky jej minimdlne,
najmensie, maximalne a najvécsie prvky. VSetky tvrdenia dokazte.

Uloha 3. (2 body) O nasledovnych mnozinéch rozhodnite a dokdzte, ¢i si spocitatelné:

a) Mnozina A, ktord obsahuje vsetky postupnosti (ay)32, prirodzenych cisel také, ze pre vietky celé
n > 0 plati agn41 > a2, a zaroven asni2 < Gont1-

b) Mnozina B, ktord obsahuje vSetky postupnosti (ay)52, prirodzenych ¢isel také, ze ag = 0 a pre vsetky
celé n > 2 sa ¢len a, nachddza v uzavretom intervale, ktorého krajné body si a,—1 a a,—o (teda
as € {ag,a1), as € {(az,a1), a4 € {az,as), ...).

Uloha 4. (1,5 bodu) V triede je niekolko ziakov a niektoré dvojice sa kamaratia (vzfah kamardtenia sa
je symetricky). Kazdy ziak mé aspon jedného kamardta. Celd trieda prisla na MatFyz, kde si kazdy ziak
vyberie prdve jednu z predndsok: bud matematicki, alebo informaticki. Dokdzete, ze (v kazdej takejto
triede) sa Ziaci vedia rozdelit na dve prednasky tak, aby kazdy Ziak Z mal aspoi jedného kamardta, ktory
sa zucastnil inej prednasky ako samotny ziak Z.

Bonus. (1,5 boda) Napiste program, ktory pre zadané kamaratstva v triede vypiSe rozdelenie studentov dve
prednésky. Zdovodnite (v pdf stibore alebo komentdroch), pre¢o vas program vypiSe spravne rozdelenie. V
pripade, ze program pisete podla dokazu z tlohy 4, tak sta¢i len struéne opisat stivis s dokazom. Pri dobrom
zdovodneni nie je velmi dolezitd efektivnost programu.

Format vstupu. V prvom riadku vstupu si dve medzerou oddelené ¢isla n (pocet Studentov) a m (pocet
Studentov, ktori sa kamarétia). Studentov ¢islujeme 0,1, ...,n — 1. Nasleduje m dalsich riadkov, z ktorych
kazdy obsahuje dve medzerou oddelené ¢isla Studentov, ktori sa kamaratia. Je zarucené, ze tieto kamaratstva
spfﬁajﬁ podmienky z lohy 4.

Formdt vijstupu. Program vypiSe na vystup dva riadky, kazdy z nich bude obsahovat niekolko medzerou
oddelenych ¢isel Studentov. V prvom riadku budi studenti, ktori sa zicastnia matematickej prednasky, v
druhom riadku tcastnici fyzikdlnej. Program nesme vypisat ni¢ iné (ani veci typu ,Zadajte n, m:*).
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