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Dirichletov princip. Ak mdme n holubnikov a n + 1 holubov, tak v aspoini jednom holubniku musia musia
byt aspoii dva holuby.

Zovseobecneny dirichletov princip. Ak mame n holubnikov a viac ako kn holubov, tak v aspon jednom
holubniku musi byt aspoii k + 1 holubov.

Dokaz. Ukazeme si dokaz rovno zovseobecneného dirichletovho principu, a to dokaz sporom. Predpokladajme,
7e v kazdom holubniku je najviac k holubov. Potom v n holubnikov méZe byt najviac kn holubov. Avsak my
mame holubov viac ako kn, ¢o je spor.

Za dirichletovym principom sa skryva jednoduché, intuitivne tvrdenie. Mozno ho pouzit v mnohych kombina-
torickych tlohach, kde mame dokazovat existenciu nie¢oho. Avsak jeho cielené pouzite ulahéi rieSenie mnohych
takychto tloh. Ak si povieme, ze nim ideme riesit tlohu, staci ndm zvolit si spravne holubniky a holubov.

Uloha 1. Dokéite, Ze z lubovolnych §tyroch celych ¢isel vieme vybraf dve &sla, ktorych rozdiel je delitelny
tromi.

Uloha 2. Dokézte, ze medzi lubovolnymi 12-timi réznymi celymi dvojcifernymi éslami ndjdeme dve, ktorych
rozdiel je dvojciferné ¢islo s oboma ciframi rovnakymi.

Uloha 3. Mame postupnost 48 celych &fsel. Dokdzte, Ze z nej vieme vybraf sivisli podpostupnost, ktorej suéet
je delitelny 47-mimi. Plat{ to aj pre postupnost 47 celych é&isel?

Uloha 4. V §tvorci s rozmermi 10 cm x 10 cm je zakreslenych 101 bodov. Dokazte, ze v iom existuje trojuholnik
s obsahom 1cm?, ktory obsahuje aspoii dva z danjch bodov.

Uloha 5. Na Sachovnici 8 x 8 je rozmiestnenych 25 vezi. Dok4zte, ze z nich vieme vybrat 4 tak, aby sa Ziadne
dve z nich neohrozovali. [KMS 15/16, 3. zimn4 séria, tloha 5]

Uloha 6. Dokézte, e medzi Tubovolnymi ésmimi zloZenymi prirodzenymi ¢islami mensimi ako 361 existuji
vzdy dve &sla, ktoré maji spoloéného delitela.

Uloha 7. Méme za sebou v nejakom poradi napisané éisla 1, 2, ..., 101. Dokazte, ze z nich vieme vyskrtnut
90 z nich tak, aby zvysnych 11 &fsel tvorilo rasticu alebo klesajicu postupnost.

Plno d'alsich tiloh réznych obtiaZnosti aj s rieSeniami ndjdete na http://mks.mff.cuni.cz/library/DirichletuvPrinci
DirichletuvPrincipDS.pdf.



