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Dirichletov prinćıp. Ak máme n holubńıkov a n + 1 holubov, tak v aspoň jednom holubńıku musia musia
byt’ aspoň dva holuby.

Zovšeobecnený dirichletov prinćıp. Ak máme n holubńıkov a viac ako kn holubov, tak v aspoň jednom
holubńıku muśı byt’ aspoň k + 1 holubov.

Dôkaz. Ukážeme si dôkaz rovno zovšeobecneného dirichletovho prinćıpu, a to dôkaz sporom. Predpokladajme,
že v každom holubńıku je najviac k holubov. Potom v n holubńıkov môže byt’ najviac kn holubov. Avšak my
máme holubov viac ako kn, čo je spor.

Za dirichletovým prinćıpom sa skrýva jednoduché, intuit́ıvne tvrdenie. Možno ho použit’ v mnohých kombina-
torických úlohách, kde máme dokazovat’ existenciu niečoho. Avšak jeho cielené použite ul’ahč́ı riešenie mnohých
takýchto úloh. Ak si povieme, že ńım ideme riešit’ úlohu, stač́ı nám zvolit’ si správne holubńıky a holubov.

Úloha 1. Dokážte, že z l’ubovol’ných štyroch celých č́ısel vieme vybrat’ dve č́ısla, ktorých rozdiel je delitel’ný
tromi.

Úloha 2. Dokážte, že medzi l’ubovol’nými 12-timi rôznymi celými dvojcifernými č́ıslami nájdeme dve, ktorých
rozdiel je dvojciferné č́ıslo s oboma ciframi rovnakými.

Úloha 3. Máme postupnost’ 48 celých č́ısel. Dokážte, že z nej vieme vybrat’ súvislú podpostupnost’, ktorej súčet
je delitel’ný 47-mimi. Plat́ı to aj pre postupnost’ 47 celých č́ısel?

Úloha 4. V štvorci s rozmermi 10 cm×10 cm je zakreslených 101 bodov. Dokážte, že v ňom existuje trojuholńık
s obsahom 1 cm2, ktorý obsahuje aspoň dva z daných bodov.

Úloha 5. Na šachovnici 8 × 8 je rozmiestnených 25 vež́ı. Dokážte, že z nich vieme vybrat’ 4 tak, aby sa žiadne
dve z nich neohrozovali. [KMS 15/16, 3. zimná séria, úloha 5]

Úloha 6. Dokážte, že medzi l’ubovol’nými ôsmimi zloženými prirodzenými č́ıslami menš́ımi ako 361 existujú
vždy dve č́ısla, ktoré majú spoločného delitel’a.

Úloha 7. Máme za sebou v nejakom porad́ı naṕısané č́ısla 1, 2, . . . , 101. Dokážte, že z nich vieme vyškrtnút’

90 z nich tak, aby zvyšných 11 č́ısel tvorilo rastúcu alebo klesajúcu postupnost’.

Plno d’aľśıch úloh rôznych obtiažnost́ı aj s riešeniami nájdete na http://mks.mff.cuni.cz/library/DirichletuvPrincipDS/
DirichletuvPrincipDS.pdf.
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