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Úloha 1. Na stole máme v rade uložených n ≥ 2 pohárov postavených na dne. V jednom t’ahu môžeme vybrat’

dva susedné poháre a oba preklopit’ naopak. Zistite, pre ktoré celé č́ısla n ≥ 2 možno po niekol’kých t’ahoch
dostat’ stav, kedy sú všetky poháre hore dnom?

Úloha 2. Na tabuli máme naṕısané č́ısla 1, 2, . . . , n. V jednom kroku môžeme zmažeme l’ubovol’né dve č́ısla
z tabule a nahrad́ıme ich ich rozdielom (v absolútnej hodnote). Určte paritu č́ısla, ktoré ostane na tabuli ako
posledné.

Úloha 3. Na tabuli sú naṕısané č́ısla od 1 do 1 000 000, každé práve raz. Každé č́ıslo zotrieme a nahrad́ıme
ho jeho ciferným súčtom. Tento proces opakujeme, až kým na tabuli nezostanú len jednociferné č́ısla. Ktorých
č́ısel ostane na tabuli najviac?

Úloha 4. Na ostrove v Tichomoŕı žijú chameleóny troch farieb: žlté, zelené a hnedé. Ked’ sa stretnú dva
chameleóny rôznych farieb, oba sa prefarbia na tretiu farbu. V istom momente bolo na ostrove 13 žltých, 15
zelených a 17 hnedých chameleónov. Je možné, aby bolo po istom čase všetkých 45 chameleónov rovnakej farby?
(Predpokladáme, že sa žiadny nový nenarod́ı, ani žiaden neumrie.) [KMS 03/04, Z1, 5]

Úloha 5. Na obvode kruhu sú naṕısané za sebou č́ısla 1, 0, 1, 0, 0, 0. V jednom kroku môžeme dve susedné
č́ısla zväčšit’ o 1. Môžeme po niekol’kých krokoch dostat’ na obvode kruhu všetky č́ısla rovnaké?

Úloha 6. Na tabuli je narysovaných 5 kružńıc, 7 štvorcov a 9 trojuholńıkov. Marek a Pal’o hrajú hru, v ktorej
striedavo robia t’ahy. Urobit’ t’ah znamená zotriet’ l’ubovol’né dva obrazce a nahradit’ ich jedným novým. V jednom
t’ahu možno nahradit’

• dve kružnice kružnicou,

• dva trojuholńıky štvorcom,

• kružnicu a trojuholńık trojuholńıkom,

• dva štvorce trojuholńıkom,

• kružnicu a štvorec štvorcom,

• štvorec a trojuholńık kružnicou.

Pal’o vyhrá, ak na konci ostane štvorec. Marek vyhrá, ak na tabuli zostane trojuholńık. Ukážte, pre ktorého
hráča existuje v́ıt’azná stratégia, ak hru zač́ına Marek. Poṕı̌ste túto stratégiu.

Úloha 7. Mojo našiel v školskom sklade tabul’ku n× n. Na každom poĺıčku tabul’ky bola lampa. Na začiatku
boli všetky lampy vypnuté. Potom sa s ňou Mojo začal hrat’. V každom t’ahu si vybral v riadku alebo st́lpci m
po sebe idúcich lámp a zmenil stav týchto lámp (zo zapnutej na vypnutú a naopak). Dokážte, že stav, v ktorom
sú všetky lampy zapnuté, vie Mojo dosiahnut’ práve vtedy, ked’ č́ıslo m je delitel’om č́ısla n. [KMS 15/16, Z2, 7]
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