Mocnost bodu ku kruznici

Priklady

1.

10.

Kruznice k, [ so stredmi K, L sa pretinaji v bodoch A, B. Spolo¢nd dotyc¢nica kruznic k, [ sa ich dotyka
v bodoch T, U. Priamka AB pretne ich spolo¢nt doty¢nicu v bode P. Dokézte, ze |PT| = |PU|.

. Na prediienej tetive KL kruznice k so stredom S lezi bod A. Dotyénice z bodu A ku kruznici & sa jej

dptykaji v bodoch T" a U. Oznac¢me M stred tsecky TU. Dokéazte, ze Stvoruholnik K, L, M, S je tetivovy.

. Nech ABCD je stvoruholnik vpisany do kruznice k taky, ze priamky AD a BC sa pretinaji v bode Q.

Oznatme M priesecnik priamky BD a rovnobezky s priamkou AC' vedenou cez bod Q. Na kruznici k
zvolme bod T tak, aby MT bola dotyénicou kruznice k. Dokézte, ze |MT| = |MQ).

. Kruznice k, [ sa pretinaji v bodoch X, Y. Bodom M vedieme priamky p, resp. q, ktoré pretni kruznice

k, resp. | v bodoch A, B, resp. C, D. Dokéite, ze body A, B, C, D lezia na kruznici prave vtedy, ked
e %P

. (IMO-1995-1) Na priamke p lezia body A, B, C, D v tomto poradi. Kruznice nad priemermi AC, BD

sa pretinaji v bodoch X, Y. Na priamke XY zvolime bod P(P € BC). Priamka C'P pretne kruznicu
AC druhykrat v bode M, priamka BP kruznicu nad BD v bode N. Ukézte, ze priamky AM, DN, XY
prechadzaji jednym bodom.

. (IMO-2008-1) Nech H je ortocentrum (prieseénik vysok) ostrouhlého trojuholnika ABC. Kruznica k, so

stredom v strede strany BC' prechddzajica bodom H pretina stranu BC v bodoch A;, As. Podobne
definujeme kruznice ky, k. a body By, Bs, Cy, Cy. Dokazte, ze body Ay, As, By, By, Cq, C5 lezia na
jednej kruznici.

. Oznaéme AD, BE, CF vysky trojuholnika ABC. Priamky EF, FD, DFE pretnu priamky BC, CA, AB

postupne v bodoch L, M, N. Ukazte, ze body L, M, N lezia na jednej priamke. Na ¢o je tato priamka
kolm4a?

. Nech ABCD je tetivovy stvoruholnik vpisany do kruznice so stredom O. Nech P je jeho priesecnik

uhlopriecok, @ = ADNBC a R = ABNCD. Ozna¢me S druhy priese¢nik kruznic opisanych trojuholnikom
ABP a CDP. Ukazte, ze body R, P. S lezia na jednej priamke. Potom ukdazte, ze body @, S, O lezia na
jednej priamke. Bonus: ukazte, ze tieto priamky si na seba kolmé.

. (60-A-I-3) St dané kruznice k, [, ktoré sa pretinaji v bodoch A, B. Ozna¢me K, L postupne dotykové

body ich spolo¢nej dotyénice zvolené tak, ze bod B je vnutornym bodom trojuholnika AK L. Na kruzniciach
k a [ zvolme body N a M tak, aby bod A bol vniitornym bodom tseéky M N. Dokézte, Ze stvoruholnik
KLMN je tetivovy prave vtedy, ked priamka M N je dotyénicou kruznice opisanej trojuholniku AK L.

(55-A-11-3) Dany je trojuholnik ABC' a vnitri neho bod P. Ozna¢me X priese¢nik priamky AP so stranou
BC' a'Y priese¢nik priamky BP so stranou AC. Dokézte, ze stvoruholnik ABXY je tetivovy prave vtedy,
ked’ druhy priese¢nik (rézny od bodu C) kruznic opifsanych trojuholnikom ACX a BCY lez{ na priamke
CP.



