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Definicia 1. Orientovany uhol medzi priamkami p a ¢ nazyvame uhol, o ktory treba otocit v kladnom
smere priamku p, aby po oto¢eni bola rovnobezn4 s priamkou ¢. Ozna¢ujeme ho <(p, q).

Definicia 2. Nech A, B, V st tri navzajom rézne body. Orientovang uhol AV B modulo 180° je uhol, o
ktory treba otocit priamku V A, aby bola rovnobezn4 s priamkou V B. Tento uhol oznac¢ujeme <AV B.

Tvrdenie 1. 1. <ABC = —-<CBA
2. <ASC = <ASB +<aBSC
3. <ABC + <BCA+ <CAB = 0° (safet uhlov v trojuholniku)
4. Pre rovnoramenny trojuholnik so zakladhou BC: <ABC = <BCA = —%<ICAB
Tvrdenie 2 (o sthlasnych a striedavych uhloch). Priamky AB a C'D si rovnobezné prave vtedy, ked

<ABD = <CDB.

Tvrdenie 3 (o obvodovom o stredovom uhle). Nech body A, B, C lezia na kruZnici so stredom O.
Potom

<AOB =2 -<ACB.
Tvrdenie 4 (o tetivovych stvoruholnikoch). Styri body A, B, C, D lezia na kruznici prave vtedy, ked

<CAD = «CBD.

Uloha 1. Nech P, @, R st postupne pity vySok trojuholnika ABC a H je jeho ortocentrum. Okolo
ortocentra je 6 uhlov. Vyjadrite ich velkosti pomocou <CAB = a, <ABC = 3 a <BCA = ~.

Uloha 2. Mame dané dve kruznice k a [, ktoré sa pretinaju v bodoch X a Y. Bodom X vedieme
priamku, ktora pretne kruznice k£ a [ postupne v bodoch A a C. Podobne vedieme priamku aj bodom
Y, ktora pretne kruznice k a [ postupne v bodoch B a D. Dokaze, ze AB || BC.

Uloha 3. Majme trojuholnik ABC. Nech K a L st pity kolmic spustenych z bodu A postupne na osi
uhlov ABC a BC'A. Dokazte, ze KL || BC.

Uloha 4. V trojuholniku ABC oznatime L a M postupne body dotyku vpisanej kruznice so stranami
AC a AB. Stred vpisanej kruZnice je I. Priese¢nik priamky CT a M L ozna¢ime P. Dokazte, Ze body
M, P, I, B lezia na kruZnici.

Uloha 5. Priamky p, ¢ sa pretinaji v bode S. Dalej stt dané body A, B takeé, Ze <(p,SA) = <«(SB,q).
Péty kolmic z bodov A, B na priamku p ozna¢me postupne A, a B, a podobne, péty ich kolmic na
priamku g ako A4, B,. Dokazte, Ze body A,, Ay, By, By lezia na jednej kruznici.

Uloha 6 (Miquelova veta). Je dany trojuholnik ABC'. Na priamkach BC, C A, AB postupne lezia
body X, Y, Z. Dokaizte, ze kruznice opisané trojuholnikom AY Z, X BZ a XY C prechadzaji jednym

bodom.

Uloha 7 (Lemma o spiralnej podobnosti). Kruznice k; a ko sa pretinaji v bodoch X a Y. Priamka
prechadzajuca bodom X pretina ki a ko po druhykrat v bodoch A a B. Druha priamka prechédzajica
bodom X pretina k1 a ke po druhykrat v bodoch C' a D. Dokazte, Ze trojuholniky AYC a BY D st
podobné.



Uloha 8. Cez priesecnik vysok H trojuholnika ABC vedieme priamku p. Oznaéme p,, pp postupne
jej obrazy v osovych sumernostiach podla priamok BC, C A. Dokézte, Ze sa priamky p,, pp pretnt na
kruznici opisanej.

Uloha 9 (Simsonova priamka). Nech P je bod na kruznici opisanej trojuholniku ABC. Dokézte, 7e
paty kolmic z bodu P na strany trojuholnika leZia na jednej priamke.

Uloha 10. Body A, B, C, P lezia na jednej kruznici. Kruznica k sa dotyka priamky PA v bode A a
prechadza bodom B. Druhy prieseénik tejto kruznice s priamkou AC ozna¢me X . Dokazte, Ze priamka
BX je kolméa na Simsonovu priamku trojuholniku ABC vzhladom k bodu P.

Uloha 11 (IMO shortlist 2010). Je dany ostrouhly trojuholnik ABC. Nech D, E, F s pity vysok
postupne z vrcholov A, B, C. Jeden z prieseénikov EF' s kruznicou opisanou oznacime P. Priese¢nik

priamok BP a DF oznafme Q. Dokézte, ze |AP| = |AQ).



