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Uloha 1. Nech D a F st postupne stredy oblikov AB, AC (neobsahujicich tret{ bod) kruznice opisanej
trojuholniku ABC. Nech P lezi na obliku BC' neobsahujicom A a nech Q = DPNBAa R = PENAC.
Dokazte, ze priamka QR prechddza cez stred kruznice vpisanej trojuholniku ABC.

Uloha 2. Uvazujme kruznicu opisani trojuholniku ABC'. Nech D je priese¢nik doty¢nice v bode A s priamkou
BC, F je priesetnik dotycnice v bode B s priamkou C' A a F' je priesecnik dotyc¢nice v bode C' s priamkou AB.
Dokazte, ze body D, E, F' lezia na priamke.

Uloha 3 (Newtonova veta). Kruznica vpisand do $tvoruholnika ABCD so stranami AB, BC, CD, DA sa
dotyka tychto stran postupne v bodoch FE, F, G, H. Dokazte, ze priamky AC, EG, BD, BH prechiadzaju
jednym bodom.

I:Jloha 4. Nech A, B, C, A’, B’, C’ st body na kruznici, pre ktoré plati AA’ L BC, BB’ 1. CAa CC' 1. AB.
Dalej nech D je Iubovolny bod na tej istej kruznici a nech A” = DA'NBC, B” = DB'NCA a C" = DC'NAB.
Dokézte, ze body A”, B”, C" a ortocentrum trojuholnika ABC' lezia na jednej priamke.

Uloha 5. Nech ABC je Tubovolny trojuholnik a P Iubovolny bod v jeho vnttri. Nech Pj, P, st piity kolmic
z bodu P postupne na strany AC' a BC'. Nech @1 a Q2 su péty kolmic z bodu C postupne na priamky AP a
BP. Dokézte, ze priamky P1Q9, Q1 P> a AB prechadzaju jednym bodom.

Uloha 6. Kruznica pretina strany BC, C'A a AB trojuholnika ABC' postupne v bodoch D1, Dy; Ex, Es a Fi,
F5 v tomto poradi. Usecky D1 FE; a Do F sa pretinaju v bode L. Usetky E1Fy a Es Do v bode M. Usecky Fy Dy
a FyFy v bode N. Dokazte, ze priamky AL, BM, CN prechddzaji jednym bodom.

Uloha 7 (KMS-17-Z3-10). V jedalni urobili tety kuchérky langose. Kuchérka Betka sa odusevnene pustila do
ke¢upomalby langosa. Najprv do kruznice [, ktord ohrani¢uje langos, vpisala trojuholnik ABC s pravym uhlom
pri vrchole A. Dalej urobila dotyénicu ku kruznici [ v bode A, ktors prefala priamku BC v bode P. Stred
kratsicho oblika AB kruzmice | oznaéila ako M. Pokracovala priamkou PM, ktord druhykrat prefala kruznicu
I v bode . Svoje umenie zakonéila dotyénicou ku kruznici | v bode @, ktora pretfala priamku AC v bode K.
Sice plno ke¢upu skoncilo mimo taniera, ale Betka vie, ze jej umelecké dielo je to pravé. Dokazte, ze uhol PKC
je pravy.
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