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Uloha 1. Dokézte, ze priamky AH a AO si osovo stmerné podla osi uhla BAC.

Priamky, ktoré si v trojuholniku ABC osovo stmerné podla osi uhla BAC, sa nazyvaju izogondlne vzhladom
k uhlu BAC. Ako sme videli, prikladom takychto priamok si AH a AO.

Uloha 2. Bodom A trojuholnika A BC prechadzaju priamky p, ¢, ktoré pretinaji podruhykrét kruznicu opisani
trojuholniku ABC postupne v bodoch P, Q. Dokézte, ze priamky p, g st izogondlne vzhladom k uhlu BAC
prave vtedy, ked body P, Q st osovo symetrické podla osi usecky BC.

Uloha 3. Nech priamky [, m st izogondlne vzhladom k uhlu BAC v trojuholniku ABC. Nech P,, P, st
postupne kolmé priemety bodu P € [ na priamky AC, AB. Dokazte, ze P,P. L m.

Uloha 4. Na strane BC trojuholnika ABC lezia body D; a Dy tak, ze AD1 a ADs su izogondly. Dokéze, ze
kruznice opisané trojuholnikom ABC' a AD;D- sa dotykaju.

Z vyznaénych prechddzajicich bodom A ndm ostdva faznica. Priamka, ktora je s fiou izogondlna, sa nazyva
symedidna.

Uloha 5. Doty¢nice ku kruznici opisanej trojuholniku ABC' v bodoch B, C' sa pretinaji v bode X. Dokézte,
ze AX je symedidna.

Uloha 6. Uvazujme konfigurdciu s predchddzajicej ulohy. Navyse, nech K, J si postupne prieseéniky AX s
kruznicou opisanou ABC' a tuseckou BC'; M je stred AB. Dokazte, ze:

1) AABK ~ AMC,

2) Télesova kruznica nad priemerom AQO a kruznica opisand BOC' sa pretinaji v strede usecky AK,

)
)
) BC' je symedidna v trojuholnfkoch BAK a CAK.
)

4) BC je os uhla AMK,

(
(
(3
(
(5) dotyénice ku kruznice opisanej ABC v bodoch A a K sa pretinaji na priamke BC.

Uloha 7. Nech N je prieseénik symedidny z bodu A trojuholnika ABC so stranou BC. Dokéite, ze

|IBN| |ABJ?
INC| — |AC]?

Uloha 8 (Polsko 2000). Nech ABC je trojuholnik s |[AC| = |BC| a P je taky bod vmitri neho, pre ktory plati
|{PAB| = |{PBC|. Ak M je stred strany AB, ukdzte, ze|{APM| + |{BPC| = 180°.

Uloha 9 (IMO Shortlist 2003 G2). Tri rézne body fixné A, B, C lezia na priamke v tomto poradi. Nech k je
kruznica prechadzajica bodmi A a C, ktorej stred nelezi na priamke AC. Oznactme P ako priese¢nik dotycnic
ku kruznici £ v bodoch A, C. Nech kruznica k pretina usecku PB v bode (). Dokazte, ze prieseénik osi uhla
AQC a priamky AC nezavisi od volby kruznice k.

Uloha 10 (Vietnamské vyberko 2001). V rovine st dané dve kruznice, ktoré sa pretinaji v bodoch A, B a
ich spoloénd dotycnica sa ich dotyka v bodoch P, (). Nech dotyc¢nice ku kruznici opisanej trojuholniku APQ v
bodoch P, @ sa pretinaji v bode S. Nech H je obraz bodu B v osovej simernosti podla priamky PQ. Dokézte,
ze body A, S, H lezia na jednej priamke.

Uloha 11 (Vyberko USA 2007). Trojuholnik ABC' je vpisany do kruznice k. Dotyénice ku kruznici k£ v bodoch
B, C sa pretinaju v bode T. Ozna¢me S taky bod na polpriamke BC, pre ktory AS 1 AT. Body By, C lezia
na polpriamke ST (s tym, ze C; je medzi By a S) tak, ze |B1T| = |BT| = |C1T|. Dokézte, ze trojuholniky
ABC a AB1C4 su si podobné.

Uloha 12 (USA 2008). Nech ABC je ostrouhly roznostranny trojuholnik a nech M, N a P st postupne stredy
stran BC, CA a AB. Nech osi stran AB a AC pretinaji polpriamku AM postupne v bodoch D a E a nech
priamky BD a C'E sa pretinaji v bode F, ktory je vnutri trojuholnika ABC. Dokézte, z§8 body A, N, F a P
lezia na kruznici.
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