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Ak uvazujeme delitelnost ¢islom d, tak kazdé celé &islo a vieme zapisat v tvare
a=k-d+ z,

kde k a z sui celé ¢isla. Navyse, ak ¢islo z € {0,1,...,d — 1} (resp. z je z inej vhodne zvolenej mnoziny), tak
¢isla k a z su urcené jednoznacne. Vtedy hovorime, ze k je celociselny podiel ¢isel a a d a z je zvysok ¢isla a po
delent ¢islom d. Matematicky zapisané:

k=|a/d], z=amodd.
Pravidla pre pracu zo zvySkami: Ak amodd = z a bmod d = y, tak
e (a+b)modd = (z + y) modd,
e (a—b)modd = (z — y) modd,
e (a-b)modd = (z-y)modd.

Iny zapis, Castejsie pouzivany v matematike pre pracu zo zvyskami, je pomocou kongruencie. Hovorime, ze a je
kongruenitné s b modulo d, ak d | a — b, teda ak a a b ddvaji rovnaky zvysok po deleni d. Oznacujeme

a=b (modd).
1. Dokazte, ze pre vSetky prirodzené ¢isla n plati

a) 2| n?—n,
b) 6| n3 —n,
c) 3| n®+2n,
d) 30 | n® —mn,

e) 60 | n —n?
2. Uréte vietky kladné celé &isla m, pre ktoré je rozdiel m® — m? delitelny éislom 120. [MO55-C-I-1]
3. Dokézte, ze pre kazdé nepéarne prirodzené &islo n je sticet n* +2n% 42013 delitelny éislom 96. [MO63-C-1-5]
4. Dokazte, ze pre vsetky celé ¢isla z, y plati

50 | 192 + 3y < 50 | 23z + .

5. Najdite vsetky celé ¢isla a, b také, ze pre vSetky celé ¢isla x, y plati

50 | 192 + 3y < 50 | ax + by.

Dalsie materidly a tlohy: http://mks.mff.cuni.cz/library/DelitelnostKK/DelitelnostKK.pdf



