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Dolná celá čast’ reálneho č́ısla x je najväčšie celé č́ıslo bxc, ktoré nie je väčšie ako x. Podobne, horná celá
čast’ č́ısla x je najmenšie celé č́ıslo dxe, ktoré nie je menšie ako x. Tiež vie pŕıst’ vhod desatinná čast’ č́ısla x:
{x} = x− bxc.

Zopár užitočných vlastnost́ı (pre všetky x, y ∈ R a n ∈ N):

1. x− 1 < bxc ≤ x ≤ dxe < x + 1.

2. bx + nc = bxc+ n (rovnako aj pre hornú celú čast’).

3. Pre x ≤ y plat́ı bxc ≤ byc (neklesajúcost’).

Úloha 1 (MO38-B-II-4). Určte, kol’ko celoč́ıselných riešeńı má rovnica
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Úloha 2 (AIME 1991). Pre reálne č́ıslo r plat́ı⌊
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Zistite b100rc.

Úloha 3 (KMS 2016/17-3L-7). V Krajine ośı ôs namiesto zvierat chovajú č́ısla. Farmárka Feĺıcia chová reálne
č́ısla x1, x2, . . . , xn, kde n ≥ 2 je dané prirodzené č́ıslo. Ich dolné celé časti bx1c, bx2c, . . . , bxncmajú v nejakom
porad́ı hodnoty 1, 2, . . . , n (každú práve raz). Nájdite maximálnu a minimálnu hodnotu výrazu

bx2 − x1c+ bx3 − x2c+ bx4 − x3c+ · · ·+ bxn − xn−1c.

Úloha 4 (Doplňujúca úloha k 67MO-A-I-4). Dokážte, že pre každé celé č́ıslo n ≥ 2 plat́ı⌊√
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= blog2 nc+ blog3 nc+ · · ·+ blogn nc .

Úloha 5 (KMS 2015/16-1L-7). Nech p, q sú nesúdelitel’né prirodzené č́ısla. Dokážte, že⌊
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Úloha 6 (IMO 1968, úloha 6). Dokážte, že pre všetky prirodzené č́ısla n plat́ı⌊
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