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V Kocitrkove maji mince dvoch hodnét. Aby si obéania nezvykali, tak kazdy den sa tieto hodnoty zmenia.

Uloha 1. N4jdite vietky hodnoty, ktoré moino v Koctrkove zaplatit (aj s vyddvanim), pokial platidla maju
hodnotu

1. 8al2,
2. 5al3,
3. 42 a 47,
4. 45 a 75.

Ak prehlésite nejaki mnozinu hodnét za vysledok, zamyslite sa, ¢o potrebujete ukézat na to, Ze mate pravdu.
Asi uZ tusite, aky je pravidlo pre mnozinu hodnét, ktoré sa daji v dany deni zaplatif. Ak sa momentélne
pouzivaji platidld s hodnotami a, b, vieme zaplatit prave vSetky ndsobky najviésieho spoloéného delitela &isel
a, b (budeme ho d'alej oznacovat ako (a, b). Co potrebujeme ukézat, aby sme dokazali nase tvrdenie? Dve veci:

1. Sumy, ktoré nie st ndsobkom (a, b), nevieme zaplatit. To je celkom jednouché. Obe hodnoty platidiel st
nasobky (a,b). Kazdd suma, ktori zaplatime je sticet (resp. rozdiel) niekolkych ndsobkov (a,b), teda tie
je ndsobkom (a, b).

2. Vsetky nasobky (a,b) naozaj vieme zaplatif. Na to ndm staci najst sposob, ako zaplatit sumu (a,b). V
predoslej tlohe sa ndm asi podarilo zaplatit sumu 4 ako 12 — 8 alebo 1 = 2-13 — 5 5. Pri d'alich sad4ch
to je trochu komplikovanejsie, ale ide to. Ako ale §ikovne néajst vhodny sposob platenia?

Uloha 2. Skisme tlohy s jednou premennou — prirodzenym éfslom n. Néjdite vietky sumy, ¢o mozno zaplatit,
ak hodnoty platidiel su

1. nan+2,

2. nan+47,

3. 2In+4 a 14n + 3,

4. n? +1an+1 (ndrocnejsia).

.....

Na zéklade nasej hypotézy verime, Ze odpoved je najvicsi spoloény delitel dvoch hodnét platidiel. Zamerajte
sa teda na jeho hladanie.

Uloha 3. Dokazte, ze pre celé ¢isla a, b také, ze a > b, plati

(a,b) = (b,a —b).



