
1. (63-MO-B-I-1) Každému vrcholu pravidelného 63-uholńıka prirad́ıme jedno z č́ısel 1 alebo −1. Ku každej
jeho strane priṕı̌seme súčin č́ısel v jej vrcholoch a všetky č́ısla pri jednotlivých stranách sč́ıtame. Nájdite
najmenšiu možnú nezápornú hodnotu takého súčtu.

2. (61-MO-B-II-1) Daných je 2012 kladných č́ısel menš́ıch ako 1, ktorých súčet je 7. Dokážte, že tieto č́ısla
sa dajú rozdelit’ na štyri skupiny tak, aby súčet č́ısel v každej skupine bol aspoň 1.

3. (60-MO-B-II-2) Nájdite všetky dvojice kladných celých č́ısel a, b, pre ktoré č́ıslo b je delitel’né č́ıslom a
a súčasne č́ıslo 3a + 4 je delitel’né č́ıslom b + 1.

4. (62-MO-B-II-3) Určte všetky trojice (a, b, c) celých kladných č́ısel, pre ktoré plat́ı

2a+2b+1 + 4a + 16b = 4c.

5. (61-MO-B-I-5) V istom meste majú vybudovanú siet’ na š́ırenie klebiet, v ktorej si každý klebetńık vymieňa
informácie s práve tromi klebetnicami a každá klebetnica si vymieňa informácie s práve tromi klebetńıkmi.
Inak sa klebety neš́ıria.

a) Dokážte, že klebetńıkov a klebetńıc je rovnako vel’a.

b) Predpokladajme, že siet’ na š́ırenie klebiet je súvislá (klebety od l’ubovol’ného klebetńıka a l’ubovol’nej
klebetnice sa môžu dostat’ ku všetkým ostatným). Dokážte, že aj ked’ sa jeden klebetńık odst’ahuje,
zostane siet’ súvislá.

6. (62-MO-B-II-2) Obec má 100 obyvatel’ov. Vieme, že každý z nich má v obci práve troch známych.
(Známosti sú vzájomné.)

a) Dokážte, že v obci existuje skupina 25 osôb, medzi ktorými sa žiadne dve nepoznajú.

b) Nájdite najmenšie prirodzené č́ıslo n s vlastnost’ou, že v l’ubovol’nej skupine n osôb každej takej obce
existuje dvojica známych.
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