Ijlohy pred krasjkym kolom MO A
Jozef Rajnik

Uloha 1. Na tabuli si napisané rozne kladné ¢isla. Ich aritmeticky priemer je desatinné ¢islo, ktorého desatinna
¢ast je presne 0,2016. Akt najmensiu hodnotu moze tento priemer mat? [MO65-A-11-1]

Uloha 2. Kolkymi sposobmi sa d4 rozdelit mnozina {1,2,...,12} na gest disjunktnych dvojprvkovych podmnozin
takych, Ze kazd4 z nich obsahuje navzajom nestidelitelné ¢isla? [MO65-A-I1-3]

Uloha 3. N3jdite vSetky dvojice prvocisel (p,q) také, Ze hodnota vyrazu p? + 5pg + 4¢* je druhou mocninou
celého ¢isla. [MO64-A-11-2]

Uloha 4. Dany je trojuholnik ABC' s tupym uhlom pri vrchole C. Os 01 usetky AC pretina stranu AB v bode
K, os 09 usecky BC pretina stranu AB v bode L. Priesetnik osi 01 a 05 oznacme O. Dokazte, ze stred kruznice
vpisanej do trojuholnika K LC lezi na kruznici opisanej trojuholniku OK L. [64MO-A-II-1]

Uloha 5. Danych je 21 roznych &sel takych, ze siéet Iubovolnych jedendstich z nich je viiesi ako sticet desiatich
zvysnych ¢isel.

a) Dokézte, ze kazdé z danych ¢isel je vicsie ako 100.
b) Urcte vSetky také skupiny 21 roznych ¢isel, ktoré obsahuju ¢islo 101.
[MO62-A-TI-1]
Uloha 6. Dokazte, ze ak pre redlne ¢isla a, b, ¢ plati
a2b* + b2t + 2at = ab? + b1 + A2,
tak maju niektoré dve z ¢isel a, b, ¢ rovnaké absolitne hodnoty. [Dopliiujica iloha k 66MO-A-I-3]

Uloha 7. Volejbalového turnaja sa ztcastnilo Sest druZstiev, kazdé hralo proti kazdému préve raz. V jednot-
livych piatich koldch prebiehali v tom istom ¢ase vizdy zapasy na troch kurtoch 1, 2 a 3. Kolko bolo moznosti
pre rozpis takého turnaja? Rozpisom rozumieme tabulku 3 x 5, v ktorej pre i € {1,2,3} a j € {1,2,3,4,5} je
na pozicii (i, j) uvedend dvojica druzstiev (bez uréeného poradia), ktoré hrali proti sebe v j-tom kole na kurte
¢islo 4. [MO63-A-11-4]



