I'Jlohy pred krasjkym kolom MO
Jozef Rajnik

. (MOb58-C-1I-1) Uvazujme vyraz

5x* — 42?2 +5
B zr+1
a) Dokézte, ze pre kazdé redlne ¢islo x plati V(x) > 3.
b) N4jdite najvicsiu hodnotu V(x).

V(z)

. (MO58-B-1I-1) V obore redlnych ¢isel vyrieste sistavu rovnic
r+y=1,
xr—y=a,

—dazr +4y =22 +4

s nezndmymi x, y, z a redlnym parametrom a.

. Dan4 je kruznica k so stredom S a jej tetiva AB. Na tsetke AB zvolme Iubovolny bod M a druhy
priesecnik kruznice opisanej trojuholniku AM .S s kruznicou k ozna¢me C. Dokazte, ze uhly MCS a MBS
st zhodné.

. (MOb58-C-II-2) V pravouhlom trojuholniku ABC ozna¢ime P pitu vysky z vrcholu C na preponu AB a
D, F stredy kruznic vpisanych postupne trojuholnikom APC, C'PB. Dokazte, ze stred kruznice vpisanej
trojuholniku ABC je priese¢nikom vysok trojuholnika CDE.

. (MO58-C-I1-4) Pravouhlému trojuholniku ABC's preponou AB a obsahom S je opisand kruznica. Doty¢nica
k tejto kruznici v bode C pretina doty¢nice vedené bodmi A a B v bodoch D a E. Vyjadrite dizku tsecky
DFE pomocou dlzky ¢ prepony a obsahu S.

. (MO58-B-11-3) Je dany ostrouhly trojuholnik ABC, ktory nie je rovnoramenny. Oznac¢me K prieseénik
osi uhla AC'B s osou strany AB. Priamka CK pretina vysky z vrcholov A, B v bodoch, ktoré oznacime
postupne P a Q. Predpokladajme, Ze trojuholniky AK P a BK (@ majt rovnaky obsah. Uréte velkost uhla
ACB.
. (MO58-C-I1-3) Z mnoziny {1,2,3,...,99} je vybratych niekolko réznych ¢isel tak, ze sucet ziadnych troch
z nich nie je nasobkom deviatich.

a) Dokézte, Ze medzi vybranymi ¢islami st najviac Styri delitelné tromi.

b) Uk&zte, ze vybranych &isel moze byt 26.

. Ceruzkovy obrazok ¢isel k a [ je takyto obrazok.
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(KMS2014/15, 1. zimn4 séria, 5. priklad) Ozna¢me CO(k,l) pocet bodiek v ceruzkovom obrdzku ¢isel
k a I, napriklad CO(14,5) = 60. Nech n je prirodzené é&islo, potom ceruzkovy pdr ¢isla n je taky pér
prirodzenych ¢isel k, [, kde k > 1> 1, ze n = CO(k, ).

a) Kolko ceruzkovych pdrov existuje pre ¢isla 2, 8 a 157

b) Kolko ceruzkovych parov existuje pre &slo 20147
. (MOb5-C-1I-4) Najdite vsetky dvojice prvocisel p, ¢, pre ktoré plati
p+q° =q+145p°.



