KUSKR

Kratke kombinatorické tlohy s kratkym riesenim Jozef Rajnik, KMS zimné ststredenie BETA, 21. —
28. 1. 2023

Uloha 1 (63MO-A-ITI-3). Majme 3achovnicu 8 x 8 a ku kazdej ,hrane”, ktora oddeluje dve jej po-
licka, napiSme prirodzené ¢islo, ktoré udava pocet spdsobov, ako mozno celt Sachovnicu rozrezat na
obdlznicky 2 x 1 tak, aby doty¢na hrana bola stucastou rezu. Uréte posledni cifru suctu vietkych takto
napisanych Cisel.

Uloha 2 (65MO-A-III-3). Medzi obyvatelmi istého mesta st popularne matematické kluby. Kazdé dva
z nich maja aspon jedného spolo¢ného ¢lena. DokaZte, Ze méZeme obyvatelom mesta rozdat kruzidla
a pravitka tak, Ze iba jeden obyvatel dostane oboje, a pritom kazdy klub bude mat pri plnej Gcasti
svojich ¢lenov k dispozicii ako pravitko, tak kruzidlo.

Uloha 3 (KMS 07/08-Z2-14). Sachovnica 3000 x 3000 je rozdelena na dominové dosticky (teda ob-
dlzniky velkosti 1 x 2). Dokéazte, Ze vieme dominové dosticky ofarbit tromi farbami tak, aby dosticiek
jednotlivych farieb bolo rovnako vel'a a aby ziadna dosti¢ka nemala viac ako dvoch susedov takej farby,
akd ma sama.

KUSKR
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Uloha 1 (63MO-A-I1I-3). Majme 3achovnicu 8 x 8 a ku kazdej ,hrane“, ktora oddeluje dve jej po-
licka, napiSme prirodzené ¢islo, ktoré udava podcet spdsobov, ako mozno celt Sachovnicu rozrezat na
obdlZznicky 2 x 1 tak, aby doty¢na hrana bola stucastou rezu. Uréte posledni cifru suétu vietkych takto
napisanych cisel.

Uloha 2 (65MO-A-I11-3). Medzi obyvatel mi istého mesta st populdrne matematické kluby. Kazdé dva
z nich maju aspon jedného spolo¢ného ¢lena. Dokazte, Ze moZzeme obyvatelom mesta rozdat kruzidla
a pravitka tak, Ze iba jeden obyvatel dostane oboje, a pritom kazdy klub bude mat pri plnej tacasti
svojich ¢lenov k dispozicii ako pravitko, tak kruzidlo.

Uloha 3 (KMS 07/08-Z2-14). Sachovnica 3000 x 3000 je rozdelena na dominové dosticky (teda ob-
dlzniky velkosti 1 x 2). Dokézte, Ze vieme dominové dosticky ofarbit tromi farbami tak, aby dosticiek
jednotlivych farieb bolo rovnako vel'a a aby Zziadna dosticka nemala viac ako dvoch susedov takej farby,
akt ma sama.



