2. sada domacich tloh
Termin odovzdania 19. 12. 23:59

Uloha 1. (2 body) Nech f je zobrazenie z mnoziny A do mnoziny B.

a) Dokazte, ze ff~ je relaciou ekvivalencie na mnozine A.

b) Uvedte priklad zobrazenia f: Z — Z, pre ktoré rozklad mnoziny N Z indukovany relaciou ekvivalencie
I~ Je
{{a,—a}; a eN}.
Spravnost ¢asti b) staci stru¢ne neformalne zdovodnit.

Pozdmka. f~ znad¢i inverzni reléciu. Relécie skladame v porafi, Ze ff~ je naozaj reléciou na A.

Uloha 2. (2 body) Nech M je mnozina vietkych neprazdnych podmnozin prirodzenych &isel, teda M =
P(N) — {0}. Na mnozine M definujeme relaciu < tak, ze pre kazdé A, B € M plati

A<XB&[A=BV (Yaec A)(VYb e B)(a <D).

Dokazte, ze (M, =) je usporiadanid mnoZzina a ur¢te vietky jej minimalne, maximélne, najvicsie a najmensie
prvky. Spravnost najdenych prvkov dokazte.
Ak mate problémy s urcenim prvkov, tak za stratu najviac 0,5 boda mdzZete pozadované prvky urcit v pripade,
ked miesto mnoziny M mame mnozinu P({1,2,3,4,5}) — {0}.
Uloha 3. (2 body) Uvazujme nasledujtice mnoziny obsahujiice nekoneéné postupnosti celych &isel:

a) A obsahuje prave tie postupnosti (a,)%,, pre ktoré plati a2 + a,%ﬂ = 2 pre vietky n € N;

b) B obsahuje prave tie postupnosti (an)32, pre ktoré plati a, + ant1 + ani2 + ant3 = 0 pre vietky

n € N.

O kazdej z mnozin A, B rozhodnite, ¢i je spocitatelna. Vase tvrdenia dokazte.

Pravidla a pokyny

Ulohy spisujte samostatne. Mozete sa o nich rozpravat a mozete si poradit. AvSak ich spisanie je uz na
vas. VaSe spisané rieSenia si navzajom neukazujte.

Ulohy odovzdajte do terminu odovzdania jednym z dvoch sposobov

e Ako jeden pdf stbor cez rozhranie Microsoft Teams. V tomto rozhrani vam budu tulohy opravené
a obodované s prip. komentarom, v ¢om ste mali chyby. Nezabudnite stla¢it tla¢idlo Turn in /
odovzdat. (preferovany sposob)

e Osobne na papieri komukolvek z cvidiacich. Opravené rieSenie vam odovzdame na cvi¢eniach. Ratajte
v8ak s organizanymi komplikdciami (nemusime byt v termin odovzdania na fakulte, opravenie moze
dlhsie trvat).

Riegenie kazdej tlohy musi byt matematicky korektné a tplné vratane dokazov. Do rieSenia zahriite aj
prislusné slovné komentéare, aby bolo jasné, ¢o v rieSeni robite.

Ak maéte k ulohe akékol'vek otazky alebo potrebujete pomoc, kontaktujte vagho cviciaceho.



