Kombinatoricka analyza (1) - cvicenie 5

1. Vypocitajte sumu:

Z”L intn>0
kl (n+1+k)! B

k>0

Hint: faktorialne vyjadrenie, sicet polovice riadku Pascalovho trojuholnika
2. Vypocitajte sumu:

Z (Z)2k_” int n

k<n

Hint: Uprava na binomicku vetu
3. Vypocitajte sumu:

Z (ﬁ)Z”_k int n

n<k
Hint: n < 0 zvlast; n > 0: substiticia [ = k — n, symetria, negicia horného indexu, binomicka veta

4. Vypocitajte sumu:

(V)

Hint: dva r6zne postupy: (1) absorbcia k, binomicka veta; (2) derivacia binomickej vety
5. Vypocitajte sumu:

Z(—U’(kfijl) int m

[>2

Hint: substiticia k = m — [, negacia horného indexu, paralelna sumacia
6. Vypocitajte sumu:

2n
Z n; intn>0
kl k+2 -

k=0
Hint: 2 X absorbcia, rozdelenie sumy na dve, kazda zratana samostatne
7. Vypocitajte sumu:
= (n
Z( )(—1)"-l<2 intn>0
k
k=0

Hint: absorbcia, rozdelenie sumy na dve (kazda sa pona$a na binomicku vetu), takmer vsade 0 az na
okrajové pripady

8. Vypocitajte sumu:

n k
1 1
Z(n-/: )(n+ ) (—1)mk int n,m >0
m

k=0

Hint: zlomok si ozna¢me g, iprava na takmer binomicku vetu (nieco chyba)



9. Vypocitajte sumu:
Z n_+1 n intn>1
k 2k — 1 -
k>1
Hint: absorbcia, adi¢na formula, sucet takmer celého riadku Pascalovho trojuholnika
10. Vypoditajte sumu:
-n+k k-3
S § Pl-1k  intp, intm=n>0
- 2n—kJ\k—2n+p)\2m+ k

Hint: binomial revision pre prvé dva binomické koeficienty (ale spatnym smerom), negacia horného
indexu pre treti koeficient, Vandermondova konvolicia
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