Kombinatoricka analyza (1) - cvicenie 6 (priklad midterm pisomky)

1. Vypocitajte sumu:

Dligkl-Ngkl,  intn>1
k=1

2[+1

Hint: rozdelit sumaény interval na kratsie (2,2 + 1, ..., — 1) a sumovat po intervaloch (vypadnu z

toho dve jednoduchsie sumy), nezabudntf na posledny netplny interval

2. Vypocitajte sumu:

Z 4k% + 1 it > 1
, int n >
k(2k + 1)2
Hint: rozklad na parcialne zlomky, vedie to k vysledku s harmonickymi ¢islami prvého a druhého radu

3. Vypocitajte sumu:

Zk:(zkn)(kfn), intn>0

Hint: sta¢i sumovat pre k > 0, symetria, binomial revision, binomicka veta (resp. stucet riadku Pascalovho
trojuholnika)

4. Vypocitajte sumu:

Z(ntfk) (=K, int n

k>0

Hint: variacia bola na cviCeniach, substiticia, negacia horného indexu, paralelna suméicia

5. Rieste rekurenciu:

& =—1
(n+1)g,=(n—1)gy—1+ Hp, n>1

Hint: metdda sumacnych faktorov, vypocet sumy cez kone¢ny kalkul (sumuje sa kHy)
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